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解 此说法正确. 使用反证法, 证明若

∀m ∈ N+, ∃N ∈ N+,当n > N时, |xn − a| < 1

m
成立. (断言 1)

则 lim
n→∞

xn = a

设 lim
n→∞

xn ̸= a, 使用 “ϵ−N ’’ 语言的否命题, 该数学表达式可陈述为

∃ϵ0 > 0,不存在这样的N ∈ N+ :当n > N时, |xn − a| < ϵ0成立 (断言 2)

由(断言 1), 取 m =
[

1
ϵ0

]
> 1

ϵ > 0, 其中 [·] 表示向上取整运算, 存在 N̄ ∈ N+, 当 n > N̄ 时

|xn − a| < 1

m
=

1

[1/ϵ0]
<

1

1/ϵ0
= ϵ0

即对于 ϵ0 > 0, 存在 N̄ ∈ N+, 当 n > N̄ 时

|xn − a| < ϵ0.

与(断言 2)矛盾.

综上所述, (断言 1)与(断言 2)不能同时为真, 故(断言 1)成立时, 必有(断言 2)不成立, 即

lim
n→∞

xn = a, 证毕.
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